8 Angles et parallélisme — Corrigé des problémes (1) 7a

Probléme 1
Pourquoi la somme des mesures des angles d'un triangle est-elle égale a 180° ?

Soit un triangle quelconque ABC. Ses angles sont appelés a, et y. s
On veut montrer que a + B +y = 180°. L i\,

Tracons la droite (xy) passant par A et paralléle a (BC). .AS/ )

Alors, XAB = B car (xy) et (BC) sont paralléles et les angles XAB et B sont alternes-internes. : w —
De méme, yég =ycar /()S/) et (BC) sont paralléles et les ang/lis yAC et /y\sont alternes-internes. B Aa/ 2 c
Les angles xAB, a et yAC sont supplémentaires, donc ~ xAB + a + yAC=180°

Mais comme xAB = B et ﬁb = yon a finalement : B+a+ y=180°etdonca+p+ y=180°

Donc la somme des mesures des angles d’un triangle est égale a 180°.

Probléeme 2 A
Que vaut la somme des mesures des angles a l'intérieur d'un quadrilatere ?
Soit un quadrilatére quelconque ABCD. Ses angles sont appelés a, B, y et 6.
On veut calculera + g +y +d.

Tragons une diagonale de ce quadrilatere : par exemple le segment [BD].

Ona:a=IjA\B,B=:@+D/B\C,y=B/CT3et6=B/D\A+(ﬁD\B. c
La somme des mesure des angles d'un triangle vaut 180°.

Donc, pour le triangle ABD : DAB + ABD + BDA = 180°

De méme, pour le triangle BDC : BCD + DBC +CDB = 180°
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et finalement : a+ B + oy 4+ ) =360°

Donc la somme des angles d’'un quadrilatere vaut 360°.

Probléme 3
Que vaut la somme des mesures des angles a l'intérieur d'un pentagone ? d'un hexagone ?
d'un heptagone ? . ..

ot e | o s
5 pentagone 3 540°
6 hexagone 4 720°
7 heptagone 5 900°
8 octogone 6 1080°
9 ennéagone 7 1260°
10 décagone 8 1440°
n (n est un nombre naturel) n-2 180-(n-2) °
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Probléme 4

Si [AB] est un diameétre d'un cercle et C un point de ce cercle, différent de A et de B, alors pourquoi

ACB = 90°? ¢ —

B

° )

/

Tragons le segment [OC].

« Notons a I'angle OAC et I'angle OBC .
/ Comme A, B et C sont sur le cercle de centre O, ona: OA = OB = OC.

Donc, comme OA = OC, le triangle AOC est un triangle isocéle et OCA=a.
De méme, comme OB = OC, le triangle BOC est un triangle isocele et 0CB= B.
" Donc ACB=a+ B

Or la somme des mesures des angles du triangle ABC vaut 180°.

Donc : a+a+f+p=180°
mais alors : 2-a+2-$=180°.
et finalement : a+f=90°

Donc ACB = 90°.




